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单曲率特征自由曲面的相似性比较算法
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摘　 要：研究具有单一曲率特征的 Ｂ样条表达的自由曲面形状相似性评价问题，提出了一种基于曲率
特征的相似性评价算法。 首先计算相比较的 ２个曲面上各点法向矢量和，并将该和矢量作为 Ｚ轴，使
２个曲面 Ｚ轴对齐；然后用垂直于 Ｚ轴的平面分别截切两曲面，得到 ２个曲面各自的截交线集合；最
后，设计了平面曲线相似性比较算法，实现 ２个截交线集合中对应曲线的相似性比较，并以此作为评
价 ２个曲面相似性的依据。 算法通过平面截切的方法将三维空间的曲面相似性比较问题转化到二维
空间来实现，有效地降低了问题的复杂度。 算法在姿态调整中仅需对齐一个坐标轴，简单易行。 为检
验算法的效果，分别对不同类型单一曲率特征 Ｂ样条曲面进行仿真实验，结果表明，提出的自由曲面
相似性比较算法可行有效。
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　 　 随着 ＣＡＤ ／ ＣＡＭ 技术的发展和在工程中的普
及，三维 ＣＡＤ模型在设计和加工中的重用问题日显
突出，三维模型的相似性评价是模型检索和重用的
核心技术，受到广泛关注，学者们对三维 ＣＡＤ 模型
的相似性比较方法进行了较深入的研究，如 Ｈｉｌａｇａ
等［１］提出基于 Ｒｅｅｂ图的三维网格模型拓扑匹配方
法；Ｂｅｓｐａｌｏｖ等［２］对网格化处理的 ＣＡＤ 模型进行形
状检索，发现机械零件拓扑结构的微小变化会引起
相似度的巨大差异；Ｂｅｓｐａｌｏｖ 等［３］提出基于尺度空
间分解的层次特征分割方法，用于三维 ＣＡＤ模型的
局部相似性比较。 由于工程特性或美观的需要，自
由曲面在工业产品中应用越来越多，自由曲面造型
复杂、加工困难，重用自由曲面设计模型和数控加工
规划具有更好的工程意义，这使得评价自由曲面相
似性显得尤为迫切。 Ｙｏｕ 等［４］构建拓扑图，通过检
测独立最大团方法，计算汽车覆盖件曲面模型的相
似性；王洪申等［５］采用区域生长法对 ＳＴＬ 格式的自
由曲面进行分割构建拓扑结构，利用赋权二分图最
优匹配算法进行相似性比较；Ｆｕ 等［６］研究鼠标、相
机等自由曲面模型的相似性，提出基于高斯曲率积
分的相似性比较方法；王洪申等［７］提出距离－曲率

形状分布的方法，以距离－曲率矩阵的相似度得到
曲面模型的相似性描述；张开兴等［８］从曲率云图中
提取特征点的类 Ｓｉｆｔ 算子，通过比较局部特征的相
似性实现 ２个曲面相似性的评价。 Ｌｉ等［９⁃１０］运用层
次分割图（ＨＰＧ）表达注塑模具，并基于 ＨＰＧ 图运
用子图同构算法计算模具间的相似性。 Ｈｕａｎｇ
等［１１］提出一种以加工重用为目的的自由曲面相似
性评价与检索方法。 首先对曲面进行内容编码，初
步过滤掉不匹配的对象，然后用 Ｄ２ 算法［１２］和子图
同构算法评价自由曲面的相似性。 已有研究都是通
过设计抽象的几何描述子来表达自由曲面的几何特

征，而在将自由曲面表达成几何描述子的过程中，不
可避免地丢失了部分自由曲面的几何特征，从而限
制了对曲面的几何形态描述能力。 为了能以更细的
粒度描述自由曲面的几何特征，又能满足检索对计
算速度的需要，本文依据曲面曲率，提出适用于单曲
率特征自由曲面相似性比较算法。 该算法首先调整
三维曲面的姿态，使相比较的曲面的 Ｚ 轴方向一
致，然后将待比较曲面做切片处理提取曲面上的截
交线，以截交线上一系列点的曲率为依据判别相应
曲线的相似性，将 ２ 个曲面的相似性度量转换为 ２
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簇平面曲线的相似性比较，以降维思想简化曲面相
似性评价问题。

１　 单曲率特征自由曲面的含义

曲面上点的曲率信息是曲面形状描述中极其重

要的一个属性，能够可靠地反应曲面的形状特征。
由微分几何知，曲面上某点处的 ２ 个主曲率为 ｋ１，
ｋ２，它们的乘积称为曲面该点处的高斯曲率，常以 Ｋ
表示，它们的平均数称为曲面该点的平均曲率，常以
Ｈ表示。 根据曲面上点的高斯曲率和平均曲率将自
由曲面的特征定义为如下 Ａ，Ｂ，Ｃ ３ 类（如图 １ 所
示），本文研究的“单曲率特征的自由曲面”定义为：
曲率特征单一，只有凸特征或凹特征或鞍型特征的
简单自由曲面。

Ａ类： Ｋ ＞ ０，Ｈ ＜ ０ 的曲面称为单一凸自由曲
面，如图 １ａ） 所示；

Ｂ类：Ｋ ＞ ０，Ｈ ＞ ０ 的曲面称为单一凹自由曲
面， 如图 １ｂ） 所示；

Ｃ类：Ｋ≤ ０的曲面称为单一鞍型自由曲面，又
叫双曲抛物面， 如图 １ｃ）所示。

本文约定：类型相同单特征自由曲面才有评价
相似性意义，如果曲面类型不同则认为不具有相
似性。

图 １　 单曲率特征的自由曲面分类

２　 单曲率特征自由曲面的相似性比较
算法

本文研究的是 Ｂ 样条表达的自由曲面的相似
性评价算法，所设计算法的总体思路如图 ２所示，将
一个自由曲面描述为一簇平面曲线的集合，２ 个自
由曲面之间的相似性可以通过曲面上对应的 ２簇曲
线的相似性来衡量。 曲面上点的曲率信息能形象地
描述曲面形状，本文设计的算法以点的曲率为核心
参数，计算 ２个曲面上已提取的对应曲线的相似值，
用所有相似值的平均值来评估 ２个单曲率特征自由

曲面的相似性。

图 ２　 本文算法思路

２．１　 曲面做 Ｚ轴对齐处理
调整曲面模型在欧氏空间的摆放位置，将曲面

的 Ｚ轴对齐。 如图 ３ａ）所示，两凸曲面在空间的摆
放位置不统一，２ 个面上各点法矢矢量和分别为
Ｎ１，Ｎ２，由于曲面的位置不一致，可能无法得到正确
相似性比较结果；通过对齐处理，如图 ３ｂ）所示，使
两曲面的法矢矢量之和的方向一致，均指向 Ｚ 坐标
轴的方向，即两曲面的 Ｚ 轴对齐，此时曲面做截切
处理，一一对应的截交线更能反映曲面的真实相似
度，提高算法的精度。 具体实现过程如下：

图 ３　 凸面对齐处理

１） 设 Ｓ ＝ ｛Ｓ１，Ｓ２｝ 表示待比较相似性的同类单
曲率特征的一个自由曲面集，首先依据曲面点的曲
率值大小（不考虑正负号，只考虑数值的大小），分
别在曲面 Ｓ１和 Ｓ２上遍历取点 Ｐ ｉ（ ｉ ＝ １，２，…，ｎ）。 曲
率值大反映曲面的弯曲程度大，取分布较密集的点
才能更准确地表达曲面的真实形状；曲率值小反映
曲面的弯曲程度小，可以取分布较稀疏的点。 遍历
取点的步骤如下：

步骤 １　 输入参数化（ｕ ∈ ［０，１］，ｖ∈ ［０，１］）
的曲面，在曲面上沿 ｕ，ｖ 方向按等参数间隔均匀取
点，点数为 １００ × １００，计算所有点的曲率的平均值􀭰ｋ
并找到最小曲率 ｋｍｉｎ 和最大曲率 ｋｍａｘ；

步骤 ２　 选定一个搜索起点 Ｐ１（本文设起点为
ｕ ＝ ０，ｖ ＝ ０处的点）；

步骤 ３　 固定起点的 ｕ参，根据􀭰ｋ与起点曲率 ｋ
的大小，在 ｖ参方向以参数距离 Δｖ寻找下一个曲面
点，直到 ｖ参方向的数值越界；

１） 依据前面所述，曲面上分布点的曲率较大
时，所取的点比较密集，反之则所取的点比较稀疏，

·５００１·
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因此当 ｋ≠ ０时，设

Δｖ ＝
ａ１· 􀭰ｋｋ ＋ ｂ１， ｋｍｉｎ ≤ ｋ≤ 􀭰ｋ

ａ２· 􀭰ｋｋ ＋ ｂ２， 􀭰ｋ ＜ ｋ≤ ｋｍａｘ

ì

î

í

ï
ïï

ï
ïï

（１）

式中， ａ１，ａ２，ｂ１，ｂ２ 是设定的计算参数，且 ａ１ ≠ ０，ａ２
≠ ０，ｂ１ ≠ ０；

公式（１） 中：ｋｍｉｎ ≤ ｋ≤ 􀭰ｋ时设 Δｖ ＝ Δｖ１，则
ａ１ ＋ ｂ１ ≤ Δｖ１ ≤ ａ１· 􀭰ｋ

ｋｍｉｎ
＋ ｂ１ （２）

　 　 􀭰ｋ ＜ ｋ≤ ｋｍａｘ 时，设
Δｖ ＝ Δｖ２ ，则 ａ２· 􀭰ｋ

ｋｍａｘ
＋ ｂ２ ≤ Δｖ２ ≤ ａ２ ＋ ｂ２ （３）

　 　 根据曲面参数 ｖ的取值范围，确保大曲率（􀭰ｋ ＜ ｋ
≤ ｋｍａｘ） 点的参数距离始终小于小曲率（ｋｍｉｎ ≤ ｋ ≤
􀭰ｋ） 点的参数距离，可得

０ ＜ Δｖ１ ＜ １
０ ＜ Δｖ２ ＜ １

（Δｖ２）ｍａｘ ＜ （Δｖ１）ｍｉｎ

ì

î

í

ï
ï

ïï

（４）

　 　 由公式（２） ～ （４）解得
０ ＜ ａ１ ＜ ｋｍｉｎ

􀭰ｋ － ｋｍｉｎ，
－ ａ１ ＜ ｂ１ ＜ １ － ａ１ 􀭰ｋｋｍｉｎ

０ ＜ ａ２ ≤ ｋｍａｘ
ｋｍａｘ － 􀭰ｋ，

－ ａ２
􀭰ｋ
ｋ ｍａｘ

＜ ｂ２ ≤ １ － ａ２

ì

î

í

ï
ï
ï

ï
ïï

（５）
　 　 公式（５）中，在给定范围内先确定参数 ａ１，ａ２ 的
取值，再由 ａ１，ａ２ 确定参数 ｂ１，ｂ２ 的取值。 将 ａ１，ａ２，
ｂ１，ｂ２ 值带入到公式（１） 中即可确定每次取点的 Δｖ
的值；

２） 当 ｋ ＝ ０时，取Δｖ ＝ ｂ１，此处 ｂ１与１）中的意义
相同，且 ｂ１ ≠ ０；

步骤 ４　 固定起点的 ｖ参数，在参数曲线 ｖ ＝ ０
上以同样方法计算参数距离 Δｕ 寻找下一个 ｖ 参数
线的起点，再重复步骤 ３，找到该 ｖ 参数线上相应的
曲面点；

步骤 ５　 重复步骤 ４，直到 ｕ参数线方向的数值
越界，即可按曲率大小搜索到整个曲面上的点。

计算已搜索点的法向量 Ｎｉ，所有法向量求和，
然后按照和法矢Ｎ ＝∑ｎ

ｉ ＝ １
Ｎｉ的方向，把曲面与三维笛

卡尔坐标系中的 Ｚ轴对齐，使得曲面的和法矢 Ｎ与

单位向量 Ｖ ＝ （０，０，１） 平行，即曲面的和法矢方向
和 Ｚ轴一致。

本文输入图 ４ 所示的凸曲面，计算公式（５），取
ａ１ ＝ １０ －４，ｂ１ ＝ ０．０３，ａ２ ＝ ０．０２，ｂ２ ＝ ０．００２，４个参数值
带入公式（１）找到曲面上的所有点（图 ４ 中的黑色
十字交叉点）。

图 ４　 凸曲面上取点

２．２　 调整曲面大小
在工程中，有时讨论自由曲面的相似性并不考

虑曲面的大小，为了消除曲面尺度对相似性评价的
影响，此时需要对曲面进行比例缩放。 曲面满足 Ｚ
方向的对齐后，对其中一个单曲率特征的自由曲面
（本文选曲面 Ｓ２） 做比例缩放变换以调整大小，使两
曲面在 Ｚ 坐标轴的方向具有相同的曲面高度，用相
同数目的等距平面分别截切 ２ 个曲面，处理结果如
图 ５所示（ＸＯＺ面内的实体投影图，其中黑色线条是
截切处理后生成的截交线）。 图 ５ａ） 的 ２ 个凸特征
自由曲面 Ｓ１ 和 Ｓ２ 的形状相似、大小差异明显，工程
应用中需要考虑曲面大小尺度对相似性评价的影响

时，曲面不缩放，直接对其进行截切处理，计算曲面
的相似度量值（相似值为 ０．４９１），用于评价考虑曲
面大小时的相似性；若将曲面缩放，消除两曲面的大
小差异，如图 ５ｂ）所示，使两曲面在 Ｚ方向具有相同
的高度范围，相应的相似度量值为 ０．１２６，符合人的
感官判断，这种情况适用于工程应用中不考虑曲面
大小时的相似性评价。

图 ５　 凸曲面的缩放变换

·６００１·
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２．３　 曲面做截切处理
三维自由曲面模型的表面形状较复杂，微小变

化会引起曲面的不同，直接比较其相似性有一定的
难度。 而曲面做平面截切处理可将三维空间曲面形
状的描述问题转换为二维平面曲线的形状描述问

题，简化曲面相似性的比较。 因此以降维的思想，用
垂直于 Ｚ轴的相同数量（设为ｍ）的等距平行平面Ｔ
＝ ｛Ｔｉ｝（ ｉ ＝ １，２，…，ｍ） 分别截切曲面 Ｓ１ 和 Ｓ２，在曲
面 Ｓ１和 Ｓ２上生成各自的等高线，得到一一对应的平
面曲线（如图 ５所示）。 设Ｍ１，Ｍ２ 分别是曲面 Ｓ１ 和
Ｓ２ 上分布的截交线集合，则：
Ｍ１ ＝ ｛Ｃｕｒｖｅｉ ｜ Ｃｕｒｖｅｉ ⊂ Ｓ１｝（ ｉ ＝ １，２，…，ｍ）
Ｍ２ ＝ ｛Ｃｕｒｖｅ′ｉ ｜ Ｃｕｒｖｅ′ｉ ⊂ Ｓ２｝（ ｉ ＝ １，２，…，ｍ）

２．４　 计算曲线的相似性
通过对曲面的截切处理，得到能反映单曲率自

由曲面特性的一系列平面曲线，为了准确描述曲线
特征、合理表征曲线的相似性，以曲率为变量，用两
曲线曲率的 Ｅａｒｔｈ Ｍｏｖｅｒ′ｓ Ｄｉｓｔａｎｃｅ（ＥＭＤ）值描述其
相似性。 ＥＭＤ，也叫推土机距离，是一种距离度量
的定义，能通过一次线性规划计算出 ２ 个大小不同
（或相同）的几何或向量的距离。 对于 ２ 条曲线，其
形状大小越相近，ＥＭＤ 值越小，相似度越高；反之，
则表示其差别越大；形状大小完全相同时，ＥＭＤ 恒
为 ０。

１） 曲线相似性评价
接 ２． ３ 节，在第一个交线集 Ｍ１ 的每条曲线

Ｃｕｒｖｅｉ 上沿曲线方向等弧长取点集 Ｐ ｉ ＝ ｛Ｐ ｉ１，Ｐ ｉ２，
…Ｐ ｉｎ｝（本算法设定 ｎ ＝ １００），计算 Ｐ ｉ中每个元素对
应的曲率值 Ｋｉ ＝ ｛ｋｉ１，ｋｉ２，…ｋｉｎ｝；在第二个交线集
Ｍ２ 的每条曲线 Ｃｕｒｖｅ′ｉ 上按同样的方法取点集 Ｐ′ｉ ＝
｛Ｐ′ｉ１，Ｐ′ｉ２，…Ｐ′ｉｎ｝（本算法设定 ｎ ＝ １００），计算Ｐ′ｉ 中每
个元素对应的曲率值 Ｋ′ｉ ＝ ｛ｋ′ｉ１，ｋ′ｉ２，…ｋ′ｉｎ｝。 此处的
曲率用相对曲率，即带有符号（正、负） 的曲率值，符
号的规定如下：曲线沿正向前进时逆时针转，曲率取
正，曲线沿正向前进时顺时针转，曲率取负，即沿着
曲线的正向找到一点切矢到下一点切矢转过的角

度，角度逆时针曲率为正，角度顺时针曲率为负。 然
后依次输入有符号的 Ｋｉ 和 Ｋ′ｉ 中的对应元素，计算
曲线 Ｃｕｒｖｅｉ 和 Ｃｕｒｖｅ′ｉ 的 ＥＭＤ值 Ｅ ｉ ，记为：
Ｅ ｉ ＝ （Ｃｕｒｖｅｉ，Ｃｕｒｖｅ′ｉ ） ＝ Ｅ ｉ（Ｋｉ，Ｋ′ｉ ） （ ｉ ＝ １，２，…，ｍ）

（６）
公式（６）的 Ｅ ｉ 代表第 ｉ对曲线相似的度量值。

２） 曲线相似性算法验证

为了验证 ２ 条平面曲线的相似性评价算法，设
定 ２组曲线：Ｅｌｌｉｐ１、Ｅｌｌｉｐ２、Ｅｌｌｉｐ３ 和 Ｃｕｒｖｅ１、Ｃｕｒｖｅ２、
Ｃｕｒｖｅ３、Ｃｕｒｖｅ４，同组曲线中，第一组为椭圆曲线，第
二组为 Ｂ样条曲线（包括开曲线和闭合曲线），其中
Ｃｕｒｖｅ１、Ｃｕｒｖｅ４是形状大小相同、位置不同的 Ｂ样条
闭合曲线，如图 ６～图 ９所示。

图 ６　 ３条椭圆曲线及其对应的曲率线

图 ７　 ３条相比较的 Ｂ样条开曲线及其曲率线

·７００１·
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图 ８　 ３条相比较的 Ｂ样条闭曲线及其曲率线

图 ９　 形状相同位置不同的 Ｂ样条曲线及其曲率线

　 　 分别在每条曲线上沿曲线方向等弧长取相同数
量（设为 ｎ）的点，并计算各点的曲率（相对曲率），
作为 ＥＭＤ度量的参数，依次计算两两曲线的 ＥＭＤ
值，为直观反映曲率大小的变化，在平面坐标系中绘
制曲率分布线。 由于不同曲线之间存在长度上的大
小差异，因此需要对曲率分布线的尺度进行归一化，
本文实例以曲线上等弧长的长度作为曲率线横坐标

的间隔，其中横坐标代表所取点的数量（坐标原点
是第一个点），纵坐标代表点的曲率值。

曲线的类型、相关数据及图形、对应的曲率线如
图所示，图中取点数量 ｎ＝ １００时曲线所对应的曲率
线，曲线发生微小变化，则曲率线产生局部差异。 计
算同一曲线类型中两两对应曲线的 ＥＭＤ 值度量其
相似性，结果如表 １ 所示。 曲线图形是形状有微小
差异的平面曲线，根据人的直观视觉判断，图 ６中椭
圆曲线 Ｅｌｌｉｐ１、 Ｅｌｌｉｐ２ 的形状大小最相近， Ｅｌｌｉｐ２、
Ｅｌｌｉｐ３次之，Ｅｌｌｉｐ１、Ｅｌｌｉｐ３ 的形状相差最大，计算结
果，两两曲线的相似程度 Ｅ ｉｊ满足关系：Ｅ１２（Ｅｌｌｉｐ１，
Ｅｌｌｉｐ２）＞Ｅ２３（Ｅｌｌｉｐ２，Ｅｌｌｉｐ３） ＞Ｅ１３（Ｅｌｌｉｐ１，Ｅｌｌｉｐ３），结
论与人的感知相同。 图 ７和图 ８中 Ｂ样条曲线相似
程度 Ｅ ｉｊ也满足如上关系式，结论与人的感知相同。
图 ９所示的闭合曲线，Ｃｕｒｖｅ１、Ｃｕｒｖｅ４ 的形状大小完
全相同，但位置不同，评价的相似值恒为 ０，评价结
果与实际相符，表明选用 ＥＭＤ距离描述平面曲线相
似性时，无需考虑曲线在平面内的方位。 表 １ 数据
显示：无论描述椭圆曲线还是 Ｂ 样条曲线，两两曲
线的相似度量值随着形状差异的增大呈递增趋势，
符合人的感官判断，满足各曲线间实际的相似关系，
所以在应用中，ＥＭＤ距离适用于平面曲线的相似性
比较。

表 １　 曲线图形的 ＥＭＤ度量值的比较

两两对应曲线
相似度量值（ＥＭＤ）

ｎ＝ ５０ ｎ＝ １００ ｎ＝ １５０ ｎ＝ ２００

椭圆

Ｅｌｌｉｐ１⁃Ｅｌｌｉｐ２ ０．０４３ ０．０４２ ０．０４２ ０．０４２
Ｅｌｌｉｐ２⁃Ｅｌｌｉｐ３ ０．０４５ ０．０４４ ０．０４３ ０．０４３
Ｅｌｌｉｐ１⁃Ｅｌｌｉｐ３ ０．０８８ ０．０８５ ０．０８５ ０．０８４

开曲线

Ｃｕｒｖｅ１⁃Ｃｕｒｖｅ２ ０．０３０ ０．０２３ ０．０２３ ０．０２２
Ｃｕｒｖｅ２⁃Ｃｕｒｖｅ３ ０．０４２ ０．０３８ ０．０３７ ０．０３７
Ｃｕｒｖｅ１⁃Ｃｕｒｖｅ３ ０．０６４ ０．０５８ ０．０５７ ０．０５７

闭曲线

Ｃｕｒｖｅ１⁃Ｃｕｒｖｅ２ ０．０５０ ０．０４８ ０．０４８ ０．０４８
Ｃｕｒｖｅ２⁃Ｃｕｒｖｅ３ ０．０５１ ０．０５２ ０．０５３ ０．０５３
Ｃｕｒｖｅ１⁃Ｃｕｒｖｅ３ ０．１００ ０．１００ ０．１００ ０．１００
Ｃｕｒｖｅ１⁃Ｃｕｒｖｅ４ ０ ０ ０ ０
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２．５　 计算曲面的相似度量值
三维曲面的表面形状映射为一组二维曲线，２

个相比较的三维曲面的相似性度量转化为对应的 ２
组平面曲线的相似性度量。 用 ２．４ 节公式（６）计算
对应曲线的相似值并求和即为两曲面的相似值。 由
于曲面做平面截切处理时，截切平面的数目变化会
影响截交线相似性的总和，为了避免该问题，对曲线
相似度量值的总和求平均值，以该平均值作为曲面
的相似性评价指标，记作：

􀭵Ｅ ＝
∑ｍ
ｉ ＝ １
Ｅ ｉ

ｍ （７）
式中， Ｅ ｉ 表示第 ｉ条曲线的相似值，ｍ表示两曲面分
别垂直于 Ｚ轴被等距截切后所得的平面截交线的数
量，􀭵Ｅ表示两曲面相似性的评价值。

３　 实验与讨论

基于 ＯＣＣ（Ｏｐｅｎ ＣＡＳＣＡＤＥ）开源 ３Ｄ 建模库，
以 Ｍｉｃｒｏｓｏｆｔ Ｖｉｓｕａｌ Ｓｔｕｄｉｏ ２０１０ 为集成开发环境，分

别用第一节中定义的 Ａ，Ｂ，Ｃ ３ 类单曲率特征自由
曲面验证本文相似性评价算法。 主要验证以下属
性：（１）自由曲面绕 Ｚ 轴任意旋转对相似性评价结
果的影响；（２）曲面的缩放操作对相似性评价结果
的影响；（３）截交线的数量对相似性评价的影响。
根据以上实验目的，对每类（Ａ，Ｂ，Ｃ 类）单曲率自由
曲面构造 ２个 Ｂ样条曲面，并分别设计 ３组实验，组
号分别记为 Ｘ⁃Ⅰ、Ｘ⁃Ⅱ、Ｘ⁃Ⅲ（Ｘ 取 Ａ，Ｂ，Ｃ）。 实验
方法：Ｘ⁃Ⅰ组在曲面相似性比较中，不对曲面进行缩
放操作，相比较的曲面位置是对齐的；Ｘ⁃Ⅱ组曲面不
缩放，同时曲面 Ｓ２ 绕 Ｚ 坐标轴做旋转变换；Ｘ⁃Ⅲ组
对曲面进行缩放。 对每组实验分别用 １０ 种截切间
距截切曲面，由公式（７）计算两曲面的相似度量值，
在实验中，曲面的每条截交线上参与计算的点均取
１００个。
３．１　 曲面的相似性评价实验数据

图 １０～图 １２ 为单曲率特征自由曲面的 ３ 种基
本类型曲面实验图例，表 ２ ～表 ４ 是实验所得的
数据。

图 １０　 凸特征自由曲面的实验　 　 图 １１　 凹特征自由曲面的实验　 　 图 １２　 鞍型特征自由面的实验
（Ａ组实验表 ２） （Ｂ组实验表 ３） （Ｃ组实验表 ４）

表 ２　 凸特征自由曲面的相似性比较

序号 截面数目
􀭵Ｅ

Ａ⁃Ⅰ Ａ⁃Ⅱ Ａ⁃Ⅲ
１ １０ ０．０４２ ０．０４２ ０．０１９
２ ２０ ０．０４５ ０．０４５ ０．０２０
３ ３０ ０．０４６ ０．０４６ ０．０２１
４ ４０ ０．０４７ ０．０４７ ０．０２１
５ ５０ ０．０４８ ０．０４８ ０．０２１
６ ６０ ０．０４９ ０．０４９ ０．０２１
７ ７０ ０．０４９ ０．０４９ ０．０２２
８ ８０ ０．０５０ ０．０５０ ０．０２２
９ ９０ ０．０５０ ０．０５０ ０．０２２
１０ １００ ０．０５０ ０．０５０ ０．０２２

图 １３　 凸曲面不同截面数目的 ＥＭＤ分布线图

·９００１·
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表 ３　 凹特征自由曲面相似性比较

序号 截面数目
􀭵Ｅ

Ｂ⁃Ⅰ Ｂ⁃Ⅱ Ｂ⁃Ⅲ
１ １０ ０．０４０ ０．０４０ ０．０２０
２ ２０ ０．０４１ ０．０４１ ０．０２１
３ ３０ ０．０４２ ０．０４２ ０．０２１
４ ４０ ０．０４２ ０．０４２ ０．０２２
５ ５０ ０．０４２ ０．０４２ ０．０２２
６ ６０ ０．０４３ ０．０４３ ０．０２２
７ ７０ ０．０４３ ０．０４３ ０．０２３
８ ８０ ０．０４３ ０．０４３ ０．０２３
９ ９０ ０．０４３ ０．０４３ ０．０２３
１０ １００ ０．０４３ ０．０４３ ０．０２３

图 １４　 凹曲面不同截面数目的 ＥＭＤ分布线图

表 ４　 型特征的自由曲面相似性比较

序号 截面数目
􀭵Ｅ

Ｃ⁃Ⅰ Ｃ⁃Ⅱ Ｃ⁃Ⅲ
１ １０ ０．１２５ ０．１２５ ０．１０２
２ ２０ ０．１２２ ０．１２２ ０．１０３
３ ３０ ０．１２２ ０．１２２ ０．１０４
４ ４０ ０．１２２ ０．１２２ ０．１０５
５ ５０ ０．１２３ ０．１２３ ０．１０６
６ ６０ ０．１２３ ０．１２３ ０．１０６
７ ７０ ０．１２５ ０．１２５ ０．１０９
８ ８０ ０．１２２ ０．１２２ ０．１０５
９ ９０ ０．１２２ ０．１２２ ０．１０６
１０ １００ ０．１２２ ０．１２２ ０．１０６

图 １５　 鞍型面不同截面数目的 ＥＭＤ分布线图

３．２　 相似性评价实验分析与讨论
通过对表 ２～４中的实验数据分析可知，本文算

法具有如下属性：（１）当截面间距相同时，Ｘ⁃Ⅰ组与
Ｘ⁃Ⅱ组的 􀭵Ｅ值相同，表明评价结果与曲面绕 Ｚ 轴旋
转位置无关；（２）Ｘ⁃Ⅰ组和 Ｘ⁃Ⅲ组数据对比可知，曲
面缩放和不缩放，对相似性指标的数值有影响，但从
图 １３～１５ 可以看出，Ｘ⁃Ⅰ组和 Ｘ⁃Ⅲ的 ＥＭＤ 分布图
线变化关系一致，表明本文算法对曲面缩放和不缩
放的相似性比较对相似性的变化趋势没有影响；
（３）对曲面的截切数量（截切间距不同）会对相似性
数值产生影响，但随着截切间距缩小，相似性评价指
标收敛于定值（见图 １３ ～ １５ 的 ＥＭＤ 分布线图）；此
外，当截面间距变化时，相对 Ｘ⁃Ⅰ组结果，Ｘ⁃Ⅲ组的
􀭵Ｅ数值更小，数值也更稳定。 由算法的描述可知，算
法的时间复杂度为 Ｏ（ｍ）（ｍ为曲面的截面数目）。

４　 结　 论

曲率是曲面的重要微分几何特性，其大小与自
由曲面模型在欧氏空间的摆放位置无关，本文利用
曲率的这种属性设计了单曲率自由曲面相似性评价

算法。 首先运用降维思想，用垂直于 Ｚ 轴的平面对
单曲率特征的 Ｂ 样条曲面做截切处理，得到曲面与
截面的交线信息，将三维空间模型转换为较简单的
二维平面图形的集合，然后以 ＥＭＤ距离度量平面曲
线的相似性，由此反映自由曲面的相似性，方法可
靠，便于计算，对考虑曲面大小和不考虑曲面大小的
情况都适用。 通过大量的实验验证，设计的算法简
单可行，并具有如下属性：（１）对相比较的 ２ 个自由
曲面仅需对齐一个坐标轴；（２）算法既适用于考虑
大小的曲面相似性评价，也适用于不考虑大小的曲
面相似性评价；（３）相似性评价指标收敛。

·０１０１·
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